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UITWERKINGEN VOOR HET VWO
B2 DEEL1

Hoofdstukl

BEWIJZEN
KERN 1
EVENWIJDIGE LIJNEN

la& b) De overstaandéoekvande 40°hoekis

plaatje bij Som 1)

00k 40° Y824 40P 4 80P = 180° = 7= 60°

2a)
LA +4A, =180 = LA =180F-4A, N 180 —-£A, = 180°—<4A,
LA+ 4A, =180 = £LA;=180-4LA, LA, = £Ag
2b)
LA, + £A; =187 (gedrektehoek N LA, = 180° — LA, Ny
LA+ £A; =180 (gedrektehoek LA, = 180° — LA, A
3a& b)
) X+y=98 @ind _ _ _
D y-x=26 = y= x4 26° —— X+ X+26°=98 = X=72 = x=36°

tnaenn@, _ gg0_ 360 = y— 620

/APDis gestrekt= x+y+ /FPE=180F = /FPE=180F-36°-62°=82°

/CPF =35+ 82° 462 =179 23 /CPF s niet gestrekt.

4c)

4da){F, endE, <£E,en£D, GRS >
£LA,endB; £ByensC,

4b)4C,ensB; LA, ensB,
{E,endB; 4«B,ensE,; o

D

werd gemaakbnderLinuX metIATEX enlyX
2Typ&anderefouten&blundergraagMelden!



Ba) LA, + LA, = 180° = LA = 180°— LA, = 4B, = 180°— LA, £ @)

£B;+ 4B, =187 = «B,=180F—-4B; «+— @
Dinwllenin @ 5 — 180 — 180+ LA, = 4B, = £A,

5b) Z — hoek Axioma

LB, = LA, ETDOK

4B, +4B, =180 = 4B, =180-4B, 4B, =180° - 4B,

LA+ LA, = 18 = LA = 180)KA2 LA = 18¢° — £B,
6)

£LA=4C; (Z—hoeK

£C;=4«P, (F—hoeK

} = 4B, =4A;

} = {A=4LP,

plaatje bij Som 6)




KERN 2

BEWIJZEN
7) Zie boek...
£A; =4C; (Z—hoekK _
8) LA, = £C, (Z—hoek = LA+ 4A, = £C,+ £C,
plaatje bij Som 8) plaatje bij som 9)
D C C lijn |
1 1 3
5 2
2
A 1
A B
9a& b)
LA, = £LC; (Z—hoeR
4£B) = £Cq4 (Z—hoekK = 4A,+£C,+£B, = 18C¢
£C;+ £C,+ £C;=180F (gesrekiehoeK
9c)

In elkedriehoekkun je eenlijn | dooreenhoekpuntekenendie evenwijdig is aandelijn van
die hoekdie ertegenawer ligt.

10a)
ADLBC
Gegeven: AABC —s | CE LAB =M% /p—ys
ADNCE =S

Bewijs:

InAABD geldt: <A T<Dit4B=18C 1 )\ | B_or

LA jé)l 22100 180° = <B=45
. 1+ + - _

In AAES geldt : (E= 90 } = LA+ 45 =9
10b)

£{B+4£C,=90° "B® (S 4+4C =90 _

= 90°—4C,;+ 4£S,=180 =
£S, +£S, = 180 1+ 45

= —4LC +4S,=90° = «S,=4C,+90
LA, = £C) S s — LA +90°
11) plaatje bij Som 11)
Gegeven: | DBIEC

COVeN- | 4B, = «B,

teBewijzen éclz KEl
Bewijs:

4B, =4£C; (Z—hoekK

4B, =«E; (F—hoeK } = £C=<E



12) Gegeven: APQREM?Y /o — 4P+ 4R
Bewiis @ 4P+ 4£R+4£Q,=180C¢ (driehoek N
: £Q,+4Q, =180  (gesrekiehoel = @4Q, = 180 £Q,
@matenin®, 1, (R4 180 — £Q, = 18P = LP+LR—4Q, =0 = LP+AR=£Q,
plaatje bij Som 12) plaatje bij Som 13)
R
\2 lijn 1
B 4\3
4 1
P 2 3Q 1\2 lijn m
A 4\

13a)
te bewijzen: LA, + 4B;=180° = | || m(|| beteken parallel.....)
Bewijs:Als £A, + £B; < 187°, dansnijdenl enm elkaarin C

LC =180 — (LA, + «B,) Somvanallehoekemn driehoekyya arbij«C dehoekis diel enm maakt.
LA, +4B;=18F = LC=0=I|m

13b)
te bewijzen: LA, = 4B, = |||m

LA, = LA, (overstaande hoeken
£B; =180 - 4B, (gedrektehoeK
LA, +4B; =180 = | ||m

14) Regel 2, want: LA + LA, = LA+ LA, = LA = LA,

Bewijs: }%AAZMB = LA, + (18— 4B,) =

van beide hoeken< A, af nemen




KERN 3
CONGRUENTIE

15q) plaatje bij Som 15c)
Plaatje bij Som 15a) C

15c¢) '
15b) Ja,je krijgt dezelfdedriehoek.Eventueels de driehoekgespigeld.

16a) HZH :tweehoekenendetussenliggendeijde zijn bekend

16b) Eendriehoek

16¢) HHH :Alle driehoekerzijn bekend...aléweehoekenn eendriehoekbekendzijn, is dederde
hoekuiteraardook bekend...

HHH geeftdusgeendrie maartweeonafhankelijkegegevens.

16d) Oneindigveel (vergrotingen&werkleiningen)

plaatje bij som 17a) plaatje bij som 17b)
C
55° 65
A - B
17a) ZZZ : én mogelijkheid 17d) ZHZ :én mogelijkheid
17b) HZH : én mogelijkheid .
17¢) HZH : én mogelijkheid 17€) ZZH : tweemogelijkheden

£A=5%
A }MB: 180P— (70°+ 55°) =

= AB=55"= /A

plaatje bij som 17c) plaatje bij som 17d)

C

70

55

le)




plaatje bij som 17e)

19) 5 plaatje bij Som 19)C
ZBAE=ZECD (Z-hoeKR
/ABE= /EDC (Z— hoeK } = HHZ >
— |AE| = |EC|
— |ED| = |EB] A B
20)

ZHZ: tweedriehoekerzijn congruentlstweezijdenendetussenliggendaoekin deene
driehoekgelijk zijn aantweezijdenendetussenliggendoekin de anderedriehoek.

HZH: tweedriehoekerzijn congruentlstweehoekerendetussenliggendeijde in deene
driehoekgelijk zijn aantweehoekerendetussenliggendeijde in deanderedriehoek.

ZHH: tweedriehoekerzijn congruentilstweehoekeneneenaanliggendeijdein deene
driehoekgelijk zijn aantweehoekereneenaanliggendeijde in deandereadriehoek.

Hetgeval ZHH komtovereemrmetHZH, alstweehoekerbekendzijn, danis dederdedus
ook bekend

21a) 21b)

plaatje bij Som 21a) plaatje bij Som 21b)

22a)

¢ TekenAB

¢ Maakeenhoekvan60°in A

e Maakeenhoekvan18® - 11 =70°inB
e TekenBC




22h)
Tweehoekenbekenddanook dederde
hoekbekend.

ZHH is gelijkwaardigmetHZH
plaatje bij Som 22a)

C




plaatje bij Som 23) plaatje bij som 24)

C
O
N
20 50°
20° 50 A M B
24)
AC=BC = AABCisgelijkbenig= A‘Gi R(AIBB } L AAMCS ABMC Songuettiegeval
25)
ZA isgemeens@appeli jk _
:2 2’:8'?, } /C=/Q=090 — AACB= AAQP Songuertiegeval -
AP=AB
26a) AABC en AAB,C voldoen 26b) AAB,C = AAB,C (LP9N
beideaandezegegevens
) c plaatie bij Som 26b)c '
plaatje bij Som 26 ' f
1 ‘\\ 3. 5 ,”
,l I L :',
’ B, .. A B
27)
|AC| = |BC| conguertiegeval
|AD| = |BD| = AADC = ABDC ¢+———ZHZ
gelijkbenigeDriehoek= /A= /B
Of:
|AC| - |BC| conguertiegeval
|AD| = |BD| = AADC = ABDC +—————"77ZR
£ADC = £,BDC= 9(°
28)
|AB| = |AD| icceval
|AC| = |AC]| = AABC = AADC {7 7R
AB=4D= 90
c

plaatje bij Som 2




KERN 4
CONGRUENTIE GEBRUIKEN

29) ....

30)

Gegeven'{ AABC is Geli jkbenig
"1l DC deekt AB middendoor

te Bewijzen: DC L AB
jzen: DC deet ZC middendoor
ZA=2/B (gelijkbenig i |
Bewijs: |AD| = |DB| = AADC= ABDC = £ADC = £BDC = 9qp S29UeMeeVa 77
|AC| = |BC]
Als /A= /B
LADC = £BDC = 90° } = £ACD = 2BCD
C D plaatje bij Som 31) C
plaatje bij Som 3
F
2\
N
E
AT e A B

31) te Bewijzen: |DE| = |BF|

Bewijs:
/DAE = ZBCF (Z—hoek y |
IDA| = |BC| = AAED = ACFB &8 HHZ — |DE| = |BF|
£AED = £(BFC = 90°
32a)
C B
M
D

32b) te Bewijzen: AC || BD
Bewijs AAMC= ABMD &29uetiesevaly - .. /AMC = /BMD (snijdendédijnen)—s
= /MAC = /MBD = AC || BD &%

32c) bijvoorbeeldAD || BC

33a) Congruentigeval HZH

33b) Stelling:

‘ Alsin eenDriehoektweeHoekengeli jk zijn, danis de Driehoekgeli jkbenig




34)

Gegeven: { AB= AC
" 4£C, = 4G,

te Bewijzen:AB|| CD

BEWijSZAB:AC AA&:isgelijkbenig ZB:ZCI = ZB:ZCZ . AB||CD Z—Hoek

plaatje bij Som 34) D /\
D plaatje bij Som 35)

35)
Gegeven : figuur
te Bewijzen: BC =CE
Bewijs: AD=BD = AABDisgelijkbenig= ZA= ZABD
/A= ZABD
£CBE = 180° — 9(° — ZABD } = /C=/ZCBE = ABECisgelijkbenig= BE=CE
4{CBE =180 —-90° - ZA
36)
Gegeven:
{ OABCD is eenvierkant
BP=CQ=DR=AS
Bewijs:
AS=BP
AP =AB+BP=DA+AS=DS } = ASAP= ARDS
£SAP= {SDR=9(°
Veder geldt:
ZASP+ /SRA+ ZA=18CF = ZASP+ ZSRA=9(° = ZASP+ /RSD=90° = /RSP=9(°
—Gelijksoortigeargumentatiebij anderehoekpunteneidt tot de conclusiedat
vierhoekOOPQRSeenvierkantis.

conguertiegeval
%

ZHZ = SP=RS

plaatje van Som 36) \

\
= Q plaatje van som 3¥,

', _ Middelloodlijn
\

\
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38a) Gegeven: P ligt opdemiddelloodijnvanAB
te Bewijzen: PA=PB

AM = BM _
Bewijs. ~MP=MP = AAMP= ABMP &9V 7 . PA=PB
ZAMP = ZBMP

38b) Gegeven: AP=BP
te Bewijzen: P ligt op demiddelloodli jnvanAB
Bewijs: tekenPM (waarbijM hetmiddenis vanAB)

AP =BP _
MP = MP - AAMP2= ABMP congruertlegevalzZZ

AM = BM

fo,\,TB:_élBSI\OA)P } = Z/AMP = 90°enPM L AB = P ligt op middelloodlijnvanAB

plaatje van Som 38&) plaatje van Som 38b)

P P

39a)
Tekende middelloodlijn (mll) vanAB — mll ;N BC = Q — Q ligt eververvanAalsvanB af.
39b)

Tekenmll 55
o Tekenmllg:
o mil,gNmilgs =P

P ligt everver vanA alsvanB af

Pligt everver vanB alsvanC af } = PA=PB=PC

plaatje bij Som 39a) m”AB plaatje bij Som 39b)
mil AB
e M G
Q Q
A\
/P
A B A = B

mll: middelloodlijr
mll BC

11



KERN 5
GELIJKVORMIGE DRIEHOEKEN

4088.b)
6 _ 11 9 5 2
ol 6 =15 75 = 3

5 _ 4_ 2 6. 2
5 =15 5= 3 9= 3
41a) MetdeFactor: %2 = 1,5 41b) Met deFactor: 7% = 3
42)
Govaren: | £BAC=ZQPR

COVeN: { LABC = /PQR

te Bewijzen: ABAC ~ APQR
ZBAC = ZQPR | AABCvemenigvuligenme g PQ
Z/ABC = ZPQR

Nuis: AB = PQ—— enDusis

Bewijs: B, ennoemhe resutaat AAB'C’

congruertiegeval
%

AABC = APQR HZH
43)

Gegeven : zie plaatje

te Bewijzen: AABC ~ ADBA ~ ADAC

Bewijs:
volgenshh — —
AABC~ADBA = Wart: { A D=0
volgenshh 4B+ /BAD = 90°
AADB~ ACDA Want { /CAD- /BAB — 9(° } = /B=/ZCAD

enZ/ADB= Z/ADC = 9(°
443)
Gegeven: Trapezium ABCD
te Bewijzen: AABS~ ACDS
Z/ASB= ZCSDovertaandehoeken

i volgens
Bewijs: /BAS— /SCD Z — hoeken } = AABS~ ACDS+—— hh
44b) # =2 = 12.DS=815= DS=10

plaatje bij Som 44a) plaatje bij Som 4@
D C
: 14 = 16
2 15 S

45a) Gegevens. zieplaatje

te Bewijzen: APQR~ ATSR

Bewijs: ZRis gemeensmppelijk.
PRis eenvergrotingvan TR metfactor ==
QRis eenvergrotmgvanSRmetfactorQR =0
De vemgrotingsfactorerzijn gelijk

12



Volgensgeval
A zhz

Hieruit volgt dat APQR~ ATSR
45b)

/RPQ= /RTS

/RQP= /RST

46a)
Gegevens: zieplaatje
te Bewijzen: AADC ~ ABEC

Bewijs:
/C=/C VolgensGevalhh

/ADC = /BEC = 90° } » AADC ~ ABEC
46D) R
/DAC = /CBE UItGe|I]kVOf‘mIgheICB|I]E} % _ % — CD.BC=AC.CE = E—E _ %
46¢)

¢b _ AC VolgensGevalzhz

CE BC ~

JC—,C } ADEC ~ AABC

13



